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PaSt 1 — Cviceni 7 10:40, 2022/03/28

Podminéna stfedni hodnota.

V testu je 20 otazek s volbami a, b, ¢, d. Za spravnou odpovéd (vzdy je jen jedna odpovéd spravnd) je
1 bod, za Spatnou f% bodt, za nevyplnénou otazku nula. Kazda otazka je s pravdépodobnosti p jednou
z téch, na kterou jste se naucili a znate spravnou odpovéd. U kazdé otazky umite zcela jisté rozhodnout,
jestli jste se na ni udili. Pokud jste se na ni neucili, mtzete zkusit tipovat.

(i) Jaka je stfedni hodnota poétu bodu, které ziskate, pokud budete odpovidat jenom na otézky, na
které jste se ucili?
(ii) A co kdyz budete tipovat u otazek, na které jste se neucili?

(iii) Jak4 by musela byt penalizace za chybnou odpovéd, aby stfedni hodnoty byly v pfedchozich dvou
odréazkach stejné?

Walter White chce mit muzského potomka, aby ho mohl pojmenovat Walter White Jr.! V kazdém roce mu
Skylar porodi pravé jedno dité, které je stejné pravdépodobné chlapec i dévce nezavisle na predchozich
pokusech. VSechny narozené déti preziji. Pokud se narodi chlapec, tak uz Walter dalsi potomky mit
nebude. Necht S je poéet narozenych synt a D je pocet narozenych dcer. Urcete E[S] a E[D].

Mame 2m kraliki, které jsme umistili po dvojicich do m kleci. Po néjaké dobé je pravdépodobnost, ze
libovolny kralik stale zije, rovna p a to nezavisle na vSech ostatnich. V tuto chvili necht A je podet zivych
kralikti a S je pocet kleci, ve které Zziji oba kralici. Uréete E[S | A = a] pro v8echna a.

Nezavislost.

Ukazte, ze jevy A a B jsou nezavislé, pokud jsou nezavislé jejich indikatorové veliciny.
Ukazte, ze pro diskrétni nezavislé ndhodné veli¢iny X a Y plati

Pr[X <znY <y] =Pr[X < z]Pr[Y <y].
Pro jednoduchost pfedpokladejte, ze dom(X) = dom(Y') = [n] pro né&jaké n.

Necht X a Y jsou nezévislé, identické, geometricky rozdélené ndhodné veli¢iny s parametrem p. UkaZte,
ze

1
Pr[X:i|X+Y:n]:71 proi=1,...,n—1.
n—

Nahodné vektory.
Hodime t¥ikrat minci. Ozna¢me X pocet rubti v prvnich dvou hodech a Y pocet lici v poslednich dvou
hodech.

(i) Uréete sdruzenou pravdépodobnostni funkei px y a také margindlni pravdépodobnostni funkce px
a py.
(if) Jsou X a Y nezavislé?
(iii) Urcete Pr[X < Y.
(iv) Urcete px|y, tj. kolik je Pr[X = 2 | Y = y] pro vSechny hodnoty = a y.

Necht X ~ Pois(A), Y ~ Pois() a X a 'Y jsou nezdvislé. Ukazte, ze X + Y ~ Pois(\ + u).

1 Tohle je fan-fiction.



